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Kano sejtései

Sejtés (Kano)
Legyen G = (V,E) graf, Li(T) jelélie a T' feszitéfak halmazat,
amelyekbsl T-be lehet jutni legfeljebb i élcserével.
@ Ha T minimalis salya feszitéfa, akkor Li_1(T) tartalmaz egy i-edik
minimalis salyi fesztitéfat.
@ Ha T egy i-edik minimélis salyd feszitétfa Li(T)-ben, akkor G-ben is
az.
@ Ha T egy i-edik minimalis silyu feszitéfa G-ben, akkor L;_1(T)-ben is
i-edik minimélis salyda.
Q A kévetkezé G(i, i) graf 6sszefiiggs. A csiicshalmaz legyen az i-edik
minimalis salyi feszit6fak halmaza és TT' él, ha i élcserével T-bél
T'-be el lehet jutni.

Mayr és Plaxton bizonyitotta az elsé allitast, a masik harom tovabbra is
nyitott.
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Mayr és Plaxton sejtése

Ebben a félévben a sejtés matroidos altalanositasaval foglalkoztunk.

Legyen M = (S, r) matroid, c silyfiiggvény az elemeken. Nevezziik B
bazist c-egyedinek, ha nincs masik bazis c(B) sallyal.

Mayr és Plaxton sejtésébdl kdvetkezne Kano harom nyitott kérdése.

Alljon M = (S, r) matroid P és Q bazisok unicjabdl igy, hogy
c(P) < ¢(Q) és Q c-egyedi. Ekkor létezik r bazis, melyek silya paronként
kiilonbéz6 és kisebb mint c(Q).
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Minimalis silyl eset

Mayr és Plaxton grafokra bizonyitotta a kdvetkez8 allitast, azonban
altalanosan, matroidokra is igaz marad.

Alljon M = (S, r) matroid a Q és P bazisok diszjunkt uniéjabdl, ahol
c(Q) > ¢(P), Q c-egyedi és P minimalis salyd bazis. Ekkor van legalabb r
bazis, melyek siilya paronként kiilonbézé és kisebb mint c(Q).
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Matroidok kétféle sullyal

Tegyiik fel, hogy M matroid felbomlik Q és P bazisokra. Tovabba adott c
sulyfliggvény agy, hogy Q c-egyedi, c(Q) > c(P), és minden x elemre
c(x) € {0,1}. Ekkor létezik rangnyi kiilonb6z6, c(Q)-nal kisebb silyd
bazisa M-nek.
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Matroidok haromféle sallyal

Specialis eset: ¢: S — {—1,0,+1}
Legyen f: Q@ — P bijekcio, melyre
Q — x + f(x) bazis.

Bizonyos halmazparok koziil az egyik
mindig ires lesz, igy 8 esetre reduka-
l6dik a feladat.

Az esetek koziil egy kdnnyd, harom
nem fordulhat elé.
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Matroidok haromféle sallyal

Ha mindkét bazisban mindharom saly szerepelne, akkor @ nem lenne
c-egyedi.
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Matroidok haromféle sallyal

Ha az el6z6 esetet médositjuk gy, —
hogy az egyik halmaz iires legyen, ak-
kor kapunk egy jeldltet ellenpéldanak
a sejtésre.

Itt nincs r kiilonbozs, c(Q)-nal kisebb
stlya bazis. 0 .
Nyitott, hogy létezik-e olyan példa,
ahol @ c-egyedi.
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Matroidok haromféle sallyal

Az ellenpélda nem lehet 12-nél kevesebb elemii, grafikus matroid vagy SBO.
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Els6 esetben f: P — Q bijekcié, masodikban a Greene tétel mutatja, hogy
Q® nem c-egyedi.
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