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Hipergrafok arnyéka

Az arnyék definicidja

Legyen H C ([Z]) egy k-uniform hipergraf. H 4rnyéka az a o(H),
(k — 1)-uniform hipergraf, amelyre

aGﬂz{Be([]>BAeH B cC A}.
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Hipergrafok arnyéka

Az arnyék definicidja
Legyen H C ([Z]) egy k-uniform hipergraf. H 4rnyéka az a o(H),
(k — 1)-uniform hipergraf, amelyre

J(H):{Be( (7] )EIAEH B C A}.

Kruskal '63, Katona '68: Arnyéktétel

Ha H egy k-uniform hipergraf m hiperéllel, akkor legalabb akkora
az arnyéka, mint a kolexikografikus rendezés szerinti elsé m hiperél
altal alkotott hipergrafnak.
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Legyen H C ([Z]) egy k-uniform hipergraf. H 4rnyéka az a o(H),
(k — 1)-uniform hipergraf, amelyre

J(H):{Be( (7] )EIAEH B C A}.

Kruskal '63, Katona '68: Arnyéktétel

Ha H egy k-uniform hipergraf m hiperéllel, akkor legalabb akkora
az arnyéka, mint a kolexikografikus rendezés szerinti elsé m hiperél
altal alkotott hipergrafnak.

\
N\
N\
\ |

» Kolexikografikus rendezés: A > B, ha AAB legnagyobb eleme
A-ban van.
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Hipergrafok arnyéka

Az arnyék definicidja
Legyen H C ([Z]) egy k-uniform hipergraf. H 4rnyéka az a o(H),
(k — 1)-uniform hipergraf, amelyre

J(H):{Be( (7] )EIAEH B C A}.

Kruskal '63, Katona '68: Arnyéktétel

Ha H egy k-uniform hipergraf m hiperéllel, akkor legalabb akkora
az arnyéka, mint a kolexikografikus rendezés szerinti elsé m hiperél
altal alkotott hipergrafnak.
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» Kolexikografikus rendezés: A > B, ha AAB legnagyobb eleme

A-ban van.
> Bizonyitasotlet (Frankl '84): balra tomérités nem néveli az

arnyékot.
Jung Attila Fokszamkorlatos hipergrafok arnyéka 1/5



Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

» Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?
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Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

» Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?

> Katona '64: /-metsz6 hipergrafokban mekkora legalabb
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Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

» Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?
> Katona '64: /-metsz6 hipergrafokban mekkora legalabb | H

» Leck '93: Reprezentansrendszerrel rendelkez6 hipergrafokban

le(#H)l
mekkora legalabb A
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Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

» Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?

v

Katona '64: /-metsz6 hipergrafokban mekkora legalabb “1(7'?”.

» Leck '93: Reprezentansrendszerrel rendelkez6 hipergrafokban
mekkora legalabb 'Z()L.

> Feltétel nélkiil az drnyékhanyados akarmilyen kicsi lehet:
ha H = ([Z]) a teljes k-uniform hipergraf n csticson,

o) (M) &

Jung Attila Fokszamkorlatos hipergrafok arnyéka 2/5



Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

v

Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?

lo(30)|

Katona '64: [-metszd hipergrafokban mekkora legalabb ]

Leck '93: Reprezentansrendszerrel rendelkezé hipergrafokban
mekkora legalabb 'Z()L.

Feltétel nélkiil az arnyékhanyados akarmilyen kicsi lehet:
ha H = ([Z]) a teljes k-uniform hipergraf n csticson,

o) (M) &

Az Arnyéktétel altal megadott extremalis konstrukcidban a
maximalis fokszam |7{|-val tart a végtelenbe.
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Fokszamkorlatos hipergrafok arnyékhanyadosa

» Mit mondhatunk specialis halmazrendszerek arnyékarél?

Katona '64: [-metszd hipergrafokban mekkora legalabb ‘ﬂ%”.

v

> Leck '93: Reprezentansrendszerrel rendelkez6 hipergrafokban

‘b Lo(H)]
mekkora legalabb L

> Feltétel nélkiil az drnyékhanyados akarmilyen kicsi lehet:
ha H = ([Z]) a teljes k-uniform hipergraf n csticson,

o) (M) &

> Az Arnyéktétel altal megadott extremalis konstrukciéban a
maximalis fokszam |7{|-val tart a végtelenbe.

Mekkora legalabb egy H, k-uniform hipergraf arnyékhanyadosa,
%, ha a hipergraf maximalis fokszama valamilyen f korlat alatt
marad?
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Az f < k eset

Alacsony fokszamu hipergrafok arnyékhanyadosa

Ha 1 < f < k és H egy k-uniform hipergraf f fokszamkorlattal,

akkor
o), f-1
[H| 2
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Az f < k eset

Alacsony fokszamu hipergrafok arnyékhanyadosa

Ha 1 < f < k és H egy k-uniform hipergraf f fokszamkorlattal,

akkor
le(H)] o f-1
>k— —
[H| 2

» Extremilis hipergraf: H C ([ktll), |H| = f
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Az f < k eset

Alacsony fokszamu hipergrafok arnyékhanyadosa

Ha 1 < f < k és H egy k-uniform hipergraf f fokszamkorlattal,
akkor

o), F-1
# 2

ar . . k+1
» Extremilis hipergraf: H C ([ Zr ]), |H| = f.
» Bizonyitasotlet: Az "6sszefliggd komponensek" kicsik a
fokszamkorlat miatt.
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Az f > k eset

Teljes hipergrafok extremalitasa

Legyenek t > k > 3 egész szamok és legyen H egy k-uniform
hipergraf f fokszamkorlattal. Ha

pof t Y (TR, (- TR
“\k-1 k—2 1 ’

akkor
G

|H| —t—k+2
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Az f > k eset

Teljes hipergrafok extremalitasa

Legyenek t > k > 3 egész szamok és legyen H egy k-uniform
hipergraf f fokszamkorlattal. Ha

pof t Y (TR, (- TR
“\k-1 k—2 1 ’

akkor
G

|H| —t—k+2

» Extremalis hipergraf: H = ([ttll).
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Az f > k eset

Teljes hipergrafok extremalitasa

Legyenek t > k > 3 egész szamok és legyen H egy k-uniform
hipergraf f fokszamkorlattal. Ha

pof t Y (TR, (- TR
“\k-1 k—2 1 ’

akkor

o)l
|H| —t—k+2

» Extremalis hipergraf: H = ([ttll).

> Bizonyitasotlet: egy pont altal lefogott hiperélek rendszere
mint korlatos elemszamu hipergraf vizsgalhaté.
Visszavezetés az Arnyéktételre.
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Az f > k eset

Teljes hipergrafok extremalitasa

Legyenek t > k > 3 egész szamok és legyen H egy k-uniform
hipergraf f fokszamkorlattal. Ha

pof t Y (TR, (- TR
“\k-1 k—2 1 ’

akkor

o)l
|H| —t—k+2

» Extremalis hipergraf: H = ([ttll).

> Bizonyitasotlet: egy pont altal lefogott hiperélek rendszere
mint korlatos elemszamu hipergraf vizsgalhaté.
Visszavezetés az Arnyéktételre.

> akkor miikoédik, ha van extremalis hipergraf uniform
fokszameloszlassal.
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Fennmaradd kérdések
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az intervallumczkon ahol
sl k—2)(t+1
(kil)_i_( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az |nterva||umc§kon ahol
sl k—2)(t+1
(kil)_i_( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)

> Ha £ > (1) + (L), akkor van jobb, mint (1)
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az |nterva||umc;kon ahol
et k—2)(t+1
(ki1)+( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)

> Haf > (kil) + (t+1k__(2t%2w), akkor van jobb, mint ([t+1])

» Az intervallum végén érdemes ([t+2]) bél kihagyni néhany élet
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az |nterva||umc;kon ahol
et k—2)(t+1
(ki1)+( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)

> Haf > (kil) + (t+1k__(2t%2w), akkor van jobb, mint ([t+1])

> Az intervallum végén érdemes (I/%)-

Az arnyék mérete

Mit mondhatunk |o(#)|-rél |#| fuggvényében?
(Ha adott k és )

bél kihagyni néhany élet
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az |nterva||umc;kon ahol
et k—2)(t+1
(ki1)+( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)

> Haf > (kil) + (t+1k__(2t%2w), akkor van jobb, mint ([t+1])

> Az intervallum végén érdemes (I/%)-

Az arnyék mérete

Mit mondhatunk |o(#)|-rél |#| fuggvényében?
(Ha adott k és )

bél kihagyni néhany élet

» f < k esetén ha [H| = gf + r, akkor q darab k 4 1 csiicson f
hiperélet tartalmazd hipergraf diszjunkt Gnidja és még egy
k + 1 csticson r hiperélet tartalmazd hipergraf.
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Fennmaradd kérdések

A kimaradt intervallumok

Mi torténik aﬂon az |nterva||umc;kon ahol
et k—2)(t+1
(ki1)+( /ESH)"' ‘ +(t =204 1) <f< (t+1)

> Haf > (kil) + (t+1k__(2t%2w), akkor van jobb, mint ([t+1])

> Az intervallum végén érdemes (I/%)-

Az arnyék mérete

Mit mondhatunk |o(#)|-rél |#| fuggvényében?
(Ha adott k és )

bél kihagyni néhany élet

» f < k esetén ha [H| = gf + r, akkor q darab k 4 1 csiicson f
hiperélet tartalmazd hipergraf diszjunkt Gnidja és még egy
k + 1 csticson r hiperélet tartalmazd hipergraf.
Koszonom a figyelmet!
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