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Ramsey tipusu probléma

Milyen G és H esetén teljesiil, hogy a G-nek létezik olyan
szinezése, amely nem tartalmaz egyszinii H-t?

Definicio

G 4 H azt jelenti, hogy létezik G-nek olyan szinezése, amely nem
tartalmaz egyszinii H-t.

Részeset: G ="Ky és H= (4



Grafszorzat

Definicio

A Gy = (V1,E1) és a Gy = (Va, Ep) grdfszorzatan azt a

G = (V, E) gréfot értjiik, amelynek csiicsai
V={(v,w):veViwe W}, illetve minden (vi, w1) és (v2, w2)
cstics pontosan akkor van osszekotve, ha vi = vp, valamint wy és
wy szomszédos Gp-ben, vagy ha wy = wp, valamint vi és v,

szomszédos Gi-ben.

Jelolés: G = GGy, az n. hatvany pedig [(1"G.



Fedések

Definicio

A Gy = (Va, Ey) graf a Gy = (W4, E1) graf egy fedbgrafja, ha
létezik egy olyan f : Vo — Vi sziirjektiv leképezés, amelyre teljestil
a lokalis izomorfizmus, vagyis Vv € V5 esetén f megszoritdsa v
szomszédjaira bijekcié v és f(v) szomszédjai kézott.

Allitas

Ha G, egy fedbgrafja Gi-nek és Gy egy fedbgrdfja Gs-nak, akkor
GoU1Gy egy fedbgrafja Gi1l1Gsz-nak.



Kanonikus paros fedés

Definicio

A Gy = (W4, E1) graf kanonikus paros fedése az a Gy = (Va, E)
graf, amelynek csicsai Vo = {(v,i): v € Vq,i € {1,2}}, illetve
minden (v;, 1) és (v}, 2) cstics pontosan akkor van osszekotve, ha

vi és v; szomszédos Gy-ben.

Allitas

Q3 kanonikus pdros fedése Ky-nek.



Tétel

0Ky /A Cy

Allitas

Q3 egy fedbgrafja (1" Ky-nek.
Tétel

A Qs éleinek létezik olyan 2 szinnel vald szinezése, amely nem
tartalmaz egyszinii Cy4-et és (1" Ky minden éle esetén az élt fedé,
Q3,-beli élek azonos szinliek.



Fedo élek

e Minden él megfeleltetheté egy olyan 3n hosszi 0-1
sorozatnak, amely egy valtozé bitet tartalmaz.

e Ezek a sorozatok n darab, egymast koveté harmas blokkokbdl
allnak. Ha megvaltoztatjuk egy hdrmas blokk minden elemét
Ugy, hogy 0 helyett 1-et, 1 helyett 0-t irunk, akkor az eredeti
blokk komplementerét kapjuk meg.

o A [0"K, egy élének fedo élei azok az élek, amelyek az eredeti
élbol gy kaphatdéak meg, hogy az adott él esetén az Osszes
lehetséges médon vessziik minden blokk esetén az eredeti
blokkot vagy a komplementerét.



Szinezés

Ha a valtozo bit az i. blokk j. eleme, akkor az i. blokkbdl a
((J—1) mod 3). és a ((j + 1) mod 3). bitet, az osszes tobbi
blokkbdl pedig a j. és a ((j + 2) mod 3). bitet adjuk Ossze.
Ha ez az osszeg 0 mod2, akkor legyen az él piros, ha 1, akkor
kék szind.

(0"K, minden éle esetén az élt fedd, Qz,-beli élek azonos

szintek.

A szinezés (C4-mentes.



C;-mentesség

Minden Cs-et két bit (i. és j.) véltozdsa meghataroz.
Ha a két bit egy blokkban szerepel, akkor a C4-mentesség
nyilvanvalé. Tegyiik fel, hogy kiilonbozé blokkban vannak:

e j =/ mod3: az Osszeg tartalmazza a j. bitet
e j =i+ 2mod 3: az Osszeg tartalmazza a j. bitet

e j =i+ 1 mod 3: nézziik meg azt az Osszeget, amikor a j. bit a
véltozé bit. Ez tartalmazza az /. bitet, hiszen i = j — 1 mod 3.



Eddigi eredmények

° DnK4 7L> C4
o 0"Ks = G,

o [1"Kg — (4



Koszonom a figyelmet!
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