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Bevezetés

Definicié
Egy R gylirli idempotens osztdgylir(i, ha VO # x € R elemre dy € R elem
, hogy 0 # xy = (xy)? idempotens.

Sokat hasznaljuk azt, hogy a definicié jobb-bal szimmetrikus, illetve, hogy
elegendd, megkovetelni, hogy minden x € R elemet két y,z € R elemmel
yxz = (yxz)? nem 0 idempotensbe tudunk szorozni.

Sikeresen valaszoltunk meg par az el6z6 kutatémunka sordn nyitva

maradt kérdést, illetve az endoregularitds, és a relativ endoregularitas
altalanositasaval foglalkoztunk
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|ldempotens osztégyiiriik centruma

A centrummal kapcsolatban a kovetkezokre jutottunk:

o Létezik idempotens osztégylirli melynek centruma nem idempotens
osztégylirli. (Ez a definicié ihletéiil szolgdlé Nemumann-reguldris
gylrikre nem igaz, Neumann-reguldris gy(riik centruma
Neumann-regularis) Méghozza:A végtelen dimenziés matrixgyiiri
azon részgylriijét vessziik, mely bal fels6 négyzetes részmatrixdban
egy négyzetes racionalis matrix all, illetve a féatldbeli elemek egy
rogzitett egész szammal egyenlSek (ezen a négyzetes részmatrixon
kiviil). Ez idempotens osztégyiirli, de a centruma Z, mely nem az.

@ De kicsit szigoritva a feltételeket a kovetkezo éllitdst kapjuk: Ha egy
idempotens osztégyliriiben minden idempotens centralis, akkor a
centrum idempotens osztégyliri.
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Matrixgytiriik idempotens osztégyliriik felett, és

kovetkezmény

Idempotens osztégyliriik feletti matrixgylriikkel kapcsolatban a
kovetkezére jutottunk:

e Ha R idempotens osztdgylirii, akkor M,(R) is az, n € N esetén.
Most emlékezziink vissza egy az el6z6 kutatémunkaban bizonyitott
allitasra:

@ Ha R idempotens osztdgylirii, e> = e € R, akkor eRe szintén

idempotens osztégylirii.
A fenti két allitasbdl a Morita-tétel segitségével kovetkezik, hogy

@ Az idempotens osztdgyliriiség egy Morita-invarians gyliritulajdonsag
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Modulusok, melyek endomorfizmusgyliriije idempotens
osztogyrl

Definicié

Legyen R gylrli M pedig egy R-modulus. Azt mondjuk, hogy M
endoregularis, ha Endg(M) Neumann-regularis.

Ennek mintdjara, megadhatd a kovetkezé definicid:

Definicio

Legyen R gyiiri M pedig egy R-modulus. Azt mondjuk, hogy M
rendelkezik az E/O tulajdonsdggal, ha Endg(M) idempotens osztdgyiirii.
Ezekkel a modulusokkal kapcsolatban a kovetkezokre jutottunk:

e Ha M EIO, és N < M egy direkt 6sszeadandd, akkor N szintén EIO.

o Legyen R gylirli, M pedig egy E/IO R-modulus. Ekkor
V0 # ¢ € Endg(M), K1, Ko < M direkt &sszeadanddk, hogy
Ki #£0,Ky £ M, és Ky < Imy, és Kerp < Ks.

Kérdés: lgaz-e a masodik &llitds megforditdsa?
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A relativ EIO tulajdonsag

Legyen R gyiiri, M, N R-modulusok, ekkor azt mondjuk, hogy M N-re
nézve relativ endoreguldris, ha Yo € Homg(M, N) esetén

Fp € Homg(N, M), hogy @i = ¢.

Ennek mintdjdra a kovetkezot definialtuk:

Legyen R gylirli, valamint M, N R-modulusok. Azt mondjuk, hogy M
N-re nézve relativ EIO (réviden N-E/O),ha Y0 # ¢ € Homg(M, N)
esetén 3 € Homg(N, M), hogy 0 # (p1)? = p1p € Endgr(N).

Ezekkel a modulusokkal sikertilt erésiteniink egy relativ
@ Legyen R egy gyiirii, valamint M, N direkt felbonthatatlan
R-modulusok, hogy M N-EIO. Ekkor Homg(M, N) = {0}, vagy
M= N.
o Legyen R gylirti, | egy véges indexhalmaz, M, N R-modulusok
valamint M = @,_, M;. Ekkor M N-EIO < M; N-EIO Vi € I-re.
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