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Legyen M és N két darab differencidlhaté sokasag. Az f : M — N differencidlhaté
leképezés immerzié ha
Dpf : ToM — Te(mN

injektiv Vm € M-re.

Ha f és g két darab immerzié az M és az N koézott. Azt mondjuk, hogy az f és g
reguldrisan homotdépok ha létezik egy

H:Mx[0,1] — N

homotdpia ami minden t € [0, 1] koordinatdban egy immerzié, valamint igaz az, hogy
H(m,0) = f(m),Ym € M és H(m,1) = g(m),Vm € M. Egy ilyen homotdpiat reguldris
homotdpidnak neveziink.
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Vegyiik a k-dimenziés gombfeliiletet Sk-4t és dgyazzuk be R™-be. Ennek a kiforditasan
egy olyan regularis homotépiat értiink (H : S¥ x [0,1] — R™) amire igaz, hogy H(x,0) az
Sk standard bedgyazas R™-be és H(x, 1) szintén az Sk bedgyazasa de ellentétes
irdnyitdssal.

Ha a feladatunk az lenne, hogy az $2-6t RIP3-ban fordtsuk ki akkor nem lenne nehéz
dolgunk mert tudjuk, hogy RP3 megkonstrudlhaté egy B3-bdl dgy, hogy raragasztunk egy
csavart szakasznyaldbot.
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Nézziik az S standard 1 génuszii Heegaard felbontdsat. Tekintsiik S3-ra tigy mint a C?
egységgombjére.

S*={(a,8) € C* | ot + B =1}
Az aa = f3/3 részhalmaza az S3-nak egy téruszt ir le ami mentén ragad Ossze az a két
tomor térusz amik a Heegaard felbontasat adjdk az S3-nak. Ez az tigynevezett Clifford
térusz (CT).
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A két darab tomor térusz bels6 koreinek a paraméterezése a kovetkezo:

{(e"?,0)},{(0,€")}
Definialjuk a kovetkezd hatdst az S3-on:

eHopf - S° — S3

eHopf( Jﬁ) (e «, 6195)
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A kiforditasunk egy kis gombbel S, kezd8dik az egyik tomor térusz belsejében. Ezt
felfdjjuk egészen addig amig eléri CT-t (So).
Ezek utdn tovabb fajjuk a gombiinket ezzel felbontva 6t hdrom darab komponensre:
S, =D,UA,uUD’
p = Py UAy UD_y

Ezek a gdmbok realizilnak egy kiforditast RP3-ban.
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Médositjuk a kiforditasunkat a Hopf folyammal, valamint egy reparametrizaciéval.
Az eldbbiekben bemutattot felbontdsban szereplé korongokat és annulusokat a
kovetkez6képpen mozgatjuk:

h _ i * h _ _iv *
D¢ = eHoprw,Aw = eHopwa

Az els6é tomor téruszunkon végrehajtunk egy dtparaméterezést ligy, hogy a Hopf folyam a
kovetkez6képpen mddosuljon:

ell;laopf(a7 ﬂ) = (ei0a7 ﬂ)
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Koszonom a figyelmet!
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