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Kategoériaelmélet
Definici6 (kategoria)
C=(0bcC,MorcC,o,ide)
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Kategoériaelmélet
Definicié (kategoria)
C=(0bcC,MorcC,o,ide)

SET:
m Ob SET: halmazok
m Mor SET: halmazleképezések
TOP,:
m Ob TOP,: pontozott topologikus terek
m Mor TOP,: folytonos leképezések, amelyek a kijeldlt pontot
a kijelélt pontba viszik

GRP:

m Ob GRP: csoportok
m Mor GRP: csoport homomorfizmusok
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Kategoériaelmélet

Definicié (funktor)

Ha C, D kategdria, akkor F' : C — D funktor ha

mEF:0bC— ObD
m VA, B e ObC, f eHom (A,B) : 3F(f) €
Hom(F(A), F(B)):

F(fog)=F(f)oF(g)
F(14) = 1pa)
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Kategoériaelmélet

Definicié (funktor)

Ha C, D kategdria, akkor F' : C — D funktor ha

mF:0bC—ObD
m VA, Be ObC,feHom (A,B):3F(f) €
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m : TOP, — GRP a fundamentalis csoport
Hom¢(—,B) : C — SET
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Kategoériaelmélet

Definicié (kontravarians funktor)

Ha C, D kategdria, akkor F' : C — D kontravarians funktor ha
mF:0bC— ObD
m VA, BeObC,feHom(A,B):3F(f) eHom(F(B),F(A)):

F(fog)=F(g)oF(f)
F(1a) = 1pa)

Példa
Hom¢(A,—) :C — SET
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Kategoériaelmélet

Definicié (természetes izomorfizmus:F ~ G)
F,.G:C—D

VA e ObC :n(A) € Hom(F(A),G(A))
izomorfizmus és

VA, B € ObC,Vf € Hom(A, B) : n(A) o G(f) = F(f) o n(B).

Definicié (ekvivalens kategoriak)

C és D ekvivalensek, ha létezik ' : C — D ésG : D — C
funktor, hogy G o F ~ idg és F o G ~ idp.
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Fo tétel

Tétel

Az F funktor az étale F'-algebrak kategoriaja és a veges (G-sets
kategoriaja kbzott definial egy kontravarians ekvivalenciat, A
kvazi-inverzzel.
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Etale algebrak

A étale
JF C L: L ® Ais diagonalizalhat6
L ® Aredukalt VF C L
A szeparabilis test bovitések szorzata
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G-set

(Y az F algebrai lezartja, G = Gal(Q2/F).

G(S):={ceG:0s=5sVse S}

Definici6 (G-set)

S egy halmaz, amin G hat ugy, hogy a G x S — S leképezés
folytonos a Krull topologiara nézve G-n és a diszkrét
topoldgiara nézve S-en.
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Az F és az A funktor

F(A) :={f: A— Q F-algebra homomorfizmus}
A(S) :={f € Hom(S,Q) : f(os) =cf(s) Vo € G,s € S}
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Bizonyitas |.

A~ A(F(A))

QRAC~FQA~A.

A= Q@A) ~( [ 9°=AFWA)).
c€F(A)
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Bizonyitas II.

S~ F(A(S))
51 A(S) = 0

8(f) = f(s)
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Bizonyitas .
F bijektiv leképezést definial.
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Bizonyitas .
F bijektiv leképezést definial.

Hompg_aigepra( A, B) ~ Homq_zigepra(2 @ A, Q2 @ B)G~
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Bizonyitas .
F bijektiv leképezést definial.

Hompg_aigepra( A, B) ~ Homq_zigepra(2 @ A, Q2 @ B)G~

fiF(B) = F(A), f((ai)icr) = (bj)jerm) aholb; = af)

I'IOIr'Q-.algebra(Q ®A,Q® B)G =~ Homges(F(A), ]:(B))G-
Hompg_aigebra( A, B) ~ Homg sets(F(A), F(B)).
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Ml

m Szdvegszerkesztés
m Szakirodalom-feldolgozas
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Kész6ném szépen a figyelmet!
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