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Gabow sejtés

Legyen M(S, r) egy matroid, A és B a matroid két bazisa. Ekkor
létezik az AU B elemeknek olyan korberendezése, hogy A elemei és
B elemei is intervallumot alkotnak, tovdbbad barmely rangnyi
hosszi intervallum bazist alkot.

Megjegyzés

Feltehetd, hogy S= AU B és AN B = ().
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Linedris matroidok

Linedris atirds
Az el6z6 megkotések mellett linedris esetben a reprezentécié [A|B]
alakd, ahol az A és B nem szingularis négyzetes matrixok.

Létezik olyan oszlop permutacié A-hoz és B-hez is, hogy a

permutacié utdn ciklikusan minden rang hosszu intervallum
fuggetlen vektorokat tartalmaz.

Megjegyzés

Feltehetd, hogy az egyik bazis reprezentansa az indentitds matrix
B=1.
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Linedris matroidok

Atfogalmazés

Ha B = I, akkor az el6z8 ekvivalens azzal, hogy létezik A’, ami
eléll A sor és oszlopainak megpermutéldsdval, amire [A'|/] eleget
tesz a feltételnek.

Megfogalmazds A’-vel

Ekvivalens 4tfogalmazds, hogy A’-re teljesiil: minden sarok- és
anti-sarokféminorjai nem szingularis.
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Uj feladat

Legyen K test, teljesiil-e, hogy A € K"*" nemszinguladrsi matrix
esetén mindig lehetséges-e lgy permutalni a sorait és az oszlopait,
hogy a kapott matrix sarokféminorjai és anti-sarokféminorjai mind
nemszinguldrisak legyenek.

Megjegyzés

Ha csak a sarokféminorokra vagy anti-sarokféminorokra kell
garantalni az allitast, az megtehet6 csak oszlop vagy sor
permutaladssal. (Pl.: Gauss eleminidciébdl)
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Binaris matrixok

o Otlet: prébaljunk meg valamilyen alapesetet keresni.
@ llyen alapeseteket kerestem bindris matrixok kozott.

@ A kovetkezo tulajdonsag kell: Ha A-nak létezik atpermutdldsa
= B-nek is |étezik dtpermutdldsa. Ekkor elég csak A-ra
bizonyitani.

@ Példaul lehet részbenrendezést definidlni, ekkor csak a
minimalis elemekre kellene bizonyitani.

Varga Péter Gabow sejtés linedris matroidokon



Rendezés

A € K™ négyzetes matrix és [, J C {1,...,n} esetén A[l, J]
jelolje az | sorok és J oszlopok 4ltal kijelolt részmatrixot.

Részbenrendezés 1

A< B

)
VI,JC {1, n}h 1] = |J] : det(A[l, J]) # 0 = det(B[l, J]) # 0

Megjegyzés

Tovabba lehet ekvivalencia osztalyonként nézni oszlop sor
permutdcidk szerint. (A transzponalast is hozz3 lehet venni.)
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Tovabbi rendezések

A € K™ négyzetes matrix és I, J C {1,...,n} esetén A(/,J)
jelolje az | sorok és J oszlopok komplementerei dltal kijelolt
részmatrixot.

Részbenrendezés 2

A<B
T
VI, JCA{1,....n} |l =|J|:
det(A[l, J]) # 0 és det(A(l,J)) # 0 = det(B[/,J]) # 0
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Tovabbi rendezések

A~ A" ha A’ elééllithaté A-bdl oszlop- és sorpermutalassal ( és
esetleg transzponalassal).

Részbenrendezés 3

A=<B
|}

JA ~ A: ha A-nek létezik j6 dtpermutaldsa =

az atpermutalds j6 B —re is.
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Eredmények

o Ezek kozott vizsgaltam a minimalis elemeket legfeljebb
6 X 6-0s bindris matrixok esetén.

@ Sajnos 6 x 6-0s esetben nagyon sok minimélis elem marad
még a legerdsebb rendezés mellett is.

o (A sejtés 7 x T-es bindris matrixokra teljesiil.)
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Folytatds

o Gyengébb sejtés: a bazisoktdl nem koveteljik meg, hogy az
elemeik intervallumot alkossanak.

o Ez dltaldnosan egyenletesen siirii matroidokon értelmezett.
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Koszonom a figyelmet.




