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Bevezetés

Tétel (Koebe—Andreev—Thurston)

Minden G véges sszefliggd egyszerii sikgrathoz létezik egy olyan kérpakolas
a sikban, amelynek az érintégrafja megegyezik (izomorfikusan) G-vel.

Egy sikgraf Megfelels korpakolas
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Alapfogalmak

o Erintés, keresztezés

B

Keresztezés Erintés Keresztezés
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Minden metszés érintés

Tétel (Erdés, Griinbaum)

Legyen C egy n elemii gbrbecsalad, aminek minden metszéspontja érintési
pont, ekkor legfeljebb 3n — 6 az érintések szama a C csaladban, ha n > 3.

o Erintégraf konstrualas a gorbékbal

VA®

Csak érintések vannak a gorbék kozott
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Sok érintés

Tétel (Ezra, Pach, Sharir)

Legyen C egy n elemii gbrbecsaldd, aminek metszéspontjainak szamara

nincsen korlat, ekkor elérhets, hogy ©(n?) legyen az érintések szama a C
csaladban.

n sokszdg kézdtt O(n?) érintés
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Pach sejtése

Sejtés (Pach)

Legyen C egy olyan n elemii gbrbecsalad, melyben minden gérbepar
pontosan egy pontban metszi egymast. Ekkor a C-ben az érintések szama

O(n).

Tétel (Ackerman, Keszegh)

Legyen C egy n elemii x-monoton gérbékbél all6 csalad, amiben minden
gorbepar pontosan egy pontban metszi egymast. Ekkor a C-ben az
érintések szama legfeljebb 1160n.
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Speciélis esetben a sejtés

Legyen C egy olyan n elemii k-metsz6, x-monoton és bi-infinit gbrbecsalad,
melyben minden gérbepar legalabb egy pontban metszi egymast. Ekkor a
C-ben az érintések szama O(n).

@ k =1 esetben az érint8graf erds
@ k = 2 esetben az érint8graf sikgraf

o A sejtésbdl kovetkezne a kovetkezé sejtés is, amelyben a k azonos az
elébbi sejtés k értékével

Legyen C egy n elemi (k — 2)-metsz8, x-monoton gérbecsalad, tovabba
barmely kett6 gérbe legalabb egyszer metszi egymast. Ekkor a C-ben az
érintések szama O(n).
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Két sejtés kapcsolata

o Négyféle gorbecsaladot is gyartunk

o Osztalyozas: a gorbék x-tengelyre vett vetiiletei egymashoz viszonyitva

e

(a) 1. tipus (b) 2. tipus (c) 3. tipus (d) 4. tipus

Osztényi Jézsef Erint8grafok 8 /11



Fels6 korlat metszet-forditott sorozatok

Tétel (Janzer, Janzer, Methuku, Tardos)

Legyen A, A%, ..., A" metszet-forditott ciklikus sorozatok, amik rendre n
elemii halmaz részhalmazai. Ekkor 3.7, |Al| = O(n3/?).

e

Tétel (Pinchasi, Radoicic)

Legyen G egy topoldgiai graf és vegyiik Lg(v) ciklikus halmazokat. Ha
létezik Lg(v) és Lg(u) sorozatok, amelyek nem metszet-forditottak, akkor
G-ben taladlhaté 6nmetszé Cy.

.
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Erintégrafokra valé alkalmazas

Tétel (Janzer, Janzer, Methuku, Tardos)

Legyen C = P UK egy n elemii gbrbecsalad, ahol P paronként diszjunkt
piros, K is paronként diszjunkt kék gérbékbdl all. Ekkor a piros és kék
gorbék kozétti érintések szama legfeljebb O(n®/?).

Osztényi J6zsef Erint8grafok 10 / 11



Koszonom a figyelmet!




