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Konvex testek megvilagitasa

» Konvex test: K ¢ R* kompakt, konvex halmaz,
melyre int K # Q.

» Kérdés: Legalabb hany fenyforras kell, hogy
megyvilagitsuk K felliletét?




Ekvivalens megfogalmazasok

» Iranymenti megvilagitas: I(K)
» Megvilagitas pontokbol: P(K)
» Fedes int K eltoltjaival: F(K)
» Homotetikus fedés: H(K)

» Tetel: I(K) = P(K) = F(K) = H(K)




Hadwiger sejtese

» Asejtés szerint minden K c R? konvex testre I(K) < 2¢.
» Ad =1 eset trivialis.

» Ad = 2 esetet Levi bizonyitotta 1955-ben.

» d = 3 esetén az altalanos kérdes megoldatlan.

» Ennél jobb becslést nem tudunk mondani, mivel a
d-dimenzios kocka affin képeire I(K) = 22.




Részeredmenyek

» K c R3 esetén I(K) < 16. (Papadoperakis)

» Ho KcR® és K kozéppontosan szimmetrikus vagy
szimmetrikus egy sikra, akkor teljesiti a Hadwiger-sejtést.
(Lassak, Dekster)

» Ha K c R3 allando szélességli konvex test, akkor I(K) < 6.

» Altalanos esetben a legjobb becslés:
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Becsles belt politopokra

» Belt politop: olyan P c RY konvex politop, melynek
minden 2 -lapjanak minden élehez talalhato egy vele
parhuzamos el az adott lapon.

» Allitas: A belt politépok s(ir(iek a konvex testek terében a
Hausdorff-metrika szerint.

» Tetel: Ha d = 2, P belt politop és nem parallelotop, akkor
I(P) <3.2972,




Visszavezetes specialis esetre
(sajat eredmeény)

» Otlet: Ha egy K konvex testre igaz a Hadwiger-sejtés,
akkor a Hausdorff-metrika szerinti kozeli testekre is igaz a
sejtes.

» Allitas:

» Legyenek K,LcR®  konvex testek, K c U¥,K;
homotetikus példanyok, A; < 1.

» B.(p) c L.

T'—dH(K,L)
r+dyg(K,L)’

» Ekkor I(L) < k.

» maxA; <




Az allitas bizonyitasa

» Legyen € :=dy(K,L).
» Ekkor L c K., igy L c UX_,(K;),.

» Tehat eleg olyan L; homotetikus peldanyokat talalni,
melyekre (K;), c L;.

» Léteznek L; A; aranyu homotetikus peldanyok, melyekre
Ki = (L,i)ﬂié"

» Ezeket kicsit ,,felfujva” mar (K;). c L; és az aranyok meg
mindig kisebbek, mint 1.
» Lemma: L c R* konvex test, B,(p) c L, § > 0. Legyen L’

az L nagyitasa p-bol Q;%‘S arannyal. Ekkor Lg c L'.



Visszavezetes suru reszhalmazra

» A megvilagitasi problemat elég a konvex testek egy sur
részhalmazara igazolni az alabbi plusz feltéetel mellett:

» Kovetkezmeny: Ha Hadwiger sejtése igaz a konvex testek
egy (Hausdorff-metrika szerinti) slrl reszhalmazara ugy,
hogy csak egy rogzitett, 1< A -nal kisebb aranyu
homotéciakat hasznalunk a surd részhalmazbeli testek
fedesere, akkor a sejtés minden konvex testre igaz.

» A belt politopos allitas ilyen eredményt ad, de nem derdl
ki, hogy teljesul-e a plusz feltetel.




Koszonom a figyelmet!
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