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Az értékelések definicidja

Legyen € (R") C P(R") a kompakt, konvex halmazok tere. f: ¢ (R") — R értékelés,
ha VA, B € €(R")-re igaz, hogy, amennyiben AU B € € (R"), akkor

f(AUB) = f(A) + f(B) — f(AN B). A képhalmaz lehet R", de akar tetszdleges
félcsoport is. Ebben a dolgozatban valds- illetve vektor értékiiekkel foglalkozok.

Pl. felszin, térfogat, atlagos szélesség, konstans fiiggvény, Euler-karaterisztika (ez
konvexeken konstans) és ezek linedris kombinaciéi. Kompakt halmazokon is
értelmezhetbek az értékelések, de ott pl. a térfogat nem folytonos (a Hausdorff-metrika
szerint).
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Adott f : €(R") — R fiiggvény, melyre f(()) = 0, és teljesiti az aldbbiakat
B f értékelés, azaz, ha A,B,AU B € ¥ (R"), akkor

f(AU B) = f(A) + f(B) — f(AN B);

B f folytonos a Hausdorff-metrika szerint;

B f egybevagdsag invarians;
Ekkor f el6all bels6 térfogatok linedris kombinacidjaként, tehat léteznek olyan
Y0, - - -,Yn € R valés szamok, hogy

() = S W Vi(K).
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Valés értékii értékelések

Adott f: €(R") — R folytonos értékelés, ami invaridans SA(n)-re. Ekkor f a térfogat
konstansszorosa.
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Valds értékii értékelések

Adott f: €(R") — R folytonos értékelés, ami invaridans SA(n)-re. Ekkor f a térfogat
konstansszorosa.

Adott K € € (R"). Ha dimK < n — 1, akkor Q(K) =0, és ha intK # (), azaz
dimK = n, akkor

QK) = /M k(K. x) 7 dx,

ahol k(K, x) a Gauss-gorbiilet, mely az (n — 1)-dimenziés Hausdorff mérték szerint
majdnem minden x € OK-re értelmezett.
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B Q(K) értékelés;
B Q(K) SA(n)-invaridns, azaz Q(SK + b) = Q(K) VS € SL(n),

beR"
B Q(K) feliilrgl félig folytonos, azaz Q(K) < lim sup Q(K;)
ha Ki — K o
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-
B Q(K) értékelés;
B Q(K) SA(n)-invaridns, azaz Q(SK + b) = Q(K) VS € SL(n),

beR"
B Q(K) felilrdl félig folytonos, azaz Q(K) < limsup Q(K;)
i—o00
ha K; — K

Adott f: €(R") — R feliilrél félig folytonos, SA(n)-invarians értékelés, akkor
EICO? €1, € Ra > 0
f(K) = + c1V,,(K) + CQQ(K)

Ahol V,, a térfogat.
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Ha K € €, akkor K centro-affin felszine az aldbbi integral

_ rR(92
Qo(K)—/ K ook () T dx,

ahol v(x) az x-beli, kifelé mutaté egység normdlis vektor, mely az (n — 1)-dimenzids
Hausdorff mérték szerint majdnem minden x € 0K-re értelmezett.
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A centro-affin felszin értékelés, feliilrdl félig folytonos és GL(n)-invaridns
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A centro-affin felszin értékelés, feliilrdl félig folytonos és GL(n)-invaridns

Adott f: 65 — R Feliilrdl félig folytonos, GL(n)-invaridns értékelés, akkor
dcg,c1 €ER, ¢ >0
f(K) = C + Clﬂo(K).

Ha a GL(n)-t SL(n)-re cseréljiik, arra is van hasonlé karakterizaciés tétel, amiben az
affin felszin tovabbi verzidi jelennek meg.
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Vektor értéku értékelések

Adott f: €(R") — R" és G csoport, ami hat R"-en. Ekkor f G-ekvivarians (mas
széval kovaridns), ha V¢ € G és VK € €(R"), f(¢(K)) = o(f(K))
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Vektor értéku értékelések

Adott f: €(R") — R" és G csoport, ami hat R"-en. Ekkor f G-ekvivarians (mas
széval kovaridns), ha V¢ € G és VK € €(R"), f(¢(K)) = o(f(K))

Adott K € 6y, ekkor m: 65 — R" K momentum vektora az aldbbi médon definidlt

integral
m(K):/xdx
K
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Adott p: 65 — R", n > 3 folytonos, SL(n)-ekvivaridns értékelés akkor 3c € R
p(K) = em(K)

Ha csak a konvex, politépokra nézziik, akkor minden mérhetd értékelésre teljesiil ez,
nemcsak a folytonosakra.

Dorogi Imre LaszIé

SL(n) invaridns- és ekvivarians értékelések



Koszonom a figyelmet!

Dorogi Imre Laszlé




