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Sziikséges fogalmak

Definition ([Fuzzy], p. 2.)

Legyen X # () egy halmaz. Ekkor az

A= {(x,Ax))|x € X}

rendezett parok halmazat X-nek a fuzzy részhalmazanak nevezziik,
ahol A: X — [0,1] leképezést tagsagi fiiggvénynek, az X-beli
elemekhez rendelt értéket tagsagi foknak nevezziik.

Definition ([Fuzzy], p. 6.)

Legyenek X és Y halmazok. Azt mondjuk, hogy R fuzzy relacié
X-bél Y-ba, ha fyzzy részhalmaza X x Y-nak. Ekkor azt is
mondjuk, hogy R egy fuzzy relacié X-bél Y-ba.
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Sziikséges fogalmak

Definition ([Fuzzy], p. 9.)

Legyenek X,Y,Z halmazok,ﬁ’ flizzy relacié X-bsl Y-be, @ fuzzy
relacié Y-bdl Z-be. Ekkor R o Q egy fuzzy relacié X-bdl Z-be, ami
a kovetkezsképpen van definialva:

V(x,z2) e X x Z: (Ro Q)(x,2) = gg)/( min{R(x,y), Q(y, z)}

Ezt a relaciét R és @ kompoziciéjanak nevezziik.

Theorem ([Fuzzy], p. 9.)

A kompozicicképzés asszociativ.
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Sziikséges fogalmak

Definition ([Fuzzy], p. 9.)

Legyen X halmaz, R fuzzy relacié X-n (azaz X-bsl X-be). Ekkor
értelmezziik a R fuzzy relacié hatvanyait a kovetkezéképpen:

R(x,y) = (RoR)(x,y). R (x,y) = (R*o R)(x.y) (k>2),

R (x,y) = sup R*(x,y)
keN

Kola Laszl6 Témavezets: Figula Agota Fuzzy grafok



Fuzzy grafok fogalma

Definition ([Fuzzy], p. 21.)

Azt mondjuk, hogy a G = (X, R) par egy fuzzy graf, ha X egy
halmaz és R fuzzy relacié X-n. Az X halmazt és az R fuzzy relaciét
rendre csticshalmaznak és fuzzy élhalmaznak nevezziik. Ha az X
halmaz véges, akkor véges fuzzy grafrél beszéliink. Az élekhez
rendelt tagsagi fokot az él erésségének nevezziik.

Definition ([Fuzzy], p. 23.)

Legyen G = (X, R) egy fuzzy graf. p = (xoX1...Xn—1Xn) €y N
hosszi at. A p (t erGssége

min I%(x,-_l,x,-)
i=1,...,n
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Fuzzy grafok fogalma

Definition ([Fuzzy], p. 22.)

Legyen G = (X, R) egy fuzzy graf.
© Azt mondjuk, hogy G egy iranyitatlan fuzzy graf, ha
Vx,y € X : R(x,y) = R(y, x).
Q Azt mondj~uk, hogy G egy hurokélmentes fuzzy graf, ha
Vx € X : R(x,x) =0.

Definition ([Fuzzy], p. 22.)

Legyenek X és Y véges halmazok, R fuzzy relacié X-n, T fuzzy
relacié Y-n. Azt mondjuk, hogy a H = (Y, T) fuzzy graf parcialis
fuzzy részgrafja a G = (X, R) fuzzy grafnak, ha Y C X és T C R.
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Fuzzy grafok fogalma

Example

03

abra: Egy véges fuzzy graf
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Definition ([Fuzzy], p. 25.)

Legyen G = (X, R) egy fuzzy graf, és x,y két diszjunkt csics,
melyre R(x,y) > 0. Legyen G’ = (X, R') az a fuzzy graf, melyet
agy kapunk, hogy tordljik az (x, y) élt. Azt mondjuk, hogy (x, y)
egy hid G-ben, ha Ju,v € X : R"®(u,v) < R®(u, v).

Theorem ([Fuzzy], p. 26.)

(x,y) pontosan akkor egy hid, ha léteznek olyan u,v csiicsok, hogy
a kozottiik lévs legerbsebb dtjainak egy éle (x,y).
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Theorem ([Fuzzy], p.26.)

G = (X, R) egy fuzzy graf, és x,y két csiics. Ekkor a kévetkezé
ekvivalensek:

Q (x,y) egy hid G-ben

@ barmely G-beli kérnek (x,y) nem a leggyengébb éle

Q@ R'>®(x,y) < R(x,y)
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Hidak

1. — 2.: Indirekten tegyiik fel, hogy létezik olyan G-beli kor, melynek
leggyengébb éle (x, y). Vegylink egy (x, y) élt tartalmazé utat,
és torodljik (x, y); sétaljunk el az x-bél y-ba a korén. Ekkor
kapunk egy legalabb olyan erés utat, mint az eredeti. Ez
viszont ellentmond annak, hogy (x, y) egy hid.

2. — 3.: Indirekten tegyiik fel, hogy R'®(x,y) > R(x,y). Ekkor létezik
olyan at x és y kozdtt G'-ben, amelynek az eréssége
> Ii’(x,y). Ez az 4t (x, y) éllel egyiitt egy kort alkot, ahol
(x,y) a leggyengébb él., ami ellentmondas.

3. = 1.: Ha (x,y) nem egy hid, akkor
R'>(x,y) = R®(x,y) > R(x,y), ami ellentmondas.
[]
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Definition ([Fuzzy], p. 27.)

Azt mondjuk, hogy G = (X, R) egy fuzzy erds, ha létezik
F = (X, T) kérmentes parcialis fuzzy részgraf G-ben, hogy
V(x,y) € F: R(x,y) < T=(x,y).

Theorem ([Fuzzy], p. 28.)
Egy G fuzzy graf pontosan akkor egy fuzzNy erds, haNG barmely
korében létezik egy olyan (x,y) él, hogy R(x,y) < R'*°(x,y), ahol

G' = (X, R") G-nek egy olyan parcialis fuzzy részgrafja, amelyet az
(x,y) él torlésével kapunk.
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Fuzzy erdék

C

abra: Egy fuzzy erdé

Theorem ([Fuzzy], p. 29.)

Ha G egy fuzzy erdé, akkor F élei G hidjai.
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