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FenyOpakolasok

Theorem (Edmonds, erés alak)

Adott egy D = (V, A) digraf, Ry, ..., Rk részhalmazai V-nek.
Mikor létezik k db éldiszjunkt feszit6fenyves, amiknek
gyokérhalmazai az R; halmazok?

Gyokérhalmazok mérete <> fenyvesek mérete
Szabadgyoker(i feny6pakolas:

Theorem (Bérczi, Frank)

Adott egy D = (V/, A) digraf és legyenek p1, ..., i pozitiv egész
szamok. Mikor léteznek éldiszjunkt feszitéfenyvesek az elbirt
méretekkel?

Utébbi tételben el6irhatjuk minden cstics fokszamat is.
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Ekvivalens megfogalmazas

Adott egy 0 befoki s csics (nem eleme V-nek), a kimend éleket
(gyokérélek) particiondljuk, a particié osztélyaiba tartozé élek
végpontjai megfelelnek az R; halmazoknak.
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Matroid alapd feny6pakoldsok

Legyen adott egy M; matroid a gyokéréleken, és egy M> matroid
A-n.

Definition

M;i-alapu s-fenyopakolasnak hivjuk T1,... T) éldiszjunkt
s-fenybket, ha minden i-re T; pontosan egy e; gyokérélet
tartalmaz, és minden v € V csicsra {e; : v € T;} M; egy bazisat
alkotja.

Definition
M>-megszoritott s-fenyépakolasnak hivjuk Ty, ... Ty éldiszjunkt
s-feny8ket, ha |J_; T; fliggetlen Mp-ben
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Matroid alapd feny6pakoldsok

Felhasznalt tételek:
Theorem (Bérczi, Frank)

Adott egy matroid M = (S, r), egy pozitivan metszé
szupermoduldris Pt fiiggvény T-n, és egy fokszamelbirds ms S-en.
Mikor akkor létezik olyan egyszerii paros graf G = (S, T, E), ami
M-fedi pr-t és teljesiti a fokszamelbirdst, azaz

r(C(Y) = pr(Y)VY CT
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Matroid alapd feny6pakoldsok
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Matroid alapd feny6pakoldsok

Theorem (Cs. Kiraly, Szigeti, Tanigawa)

Adott egy D = (V + s, A) digraf, egy My matroid a gydkéréleken,
illetve minden v € V-re adott egy M,, matroid a 9(v)-n, M, legyen
az M, -k direkt osszege. Mikor létezik My-alapd Mo-megszoritott
s-fenySpakolds?

Szabadgyoker(i pakolas:

Theorem

Pontosan akkor tudunk behtizni s-bél V' csiicsaiba irdnyitott éleket
és ezekre az élekre raképezni S elemeit gy, hogy létezzen
Mji-alapti My-megszoritott s-fenyépakolds, ha

q
(k= n(X)g =[S = X| <Y rn(d(V))
i=1

minden {V4, ..., Vq} szubparticidjdra V-nek és X C S-re. ATEX
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Matroid alapd feny6pakoldsok

Legyen M = (S, r) egy matroid r rangfiiggvénnyel, és legyen

D = (V, A) egy n cstcsu digraf, amin legyen adott egy

mj, : V — Z* befokszdmeldirds, amire 0 < mj,(v) < op(v) és
mjn(V) < r(M) minden v € V csicsra, emellett

min(V) = |V|r(M) — |S| teljesil. Legyen s egy V-n kiviili dj cstcs.

Theorem

Ekvivalensek:

(A) Be tudunk hdzni s-b8l V' csiicsaiba irdnyitott éleket és ezekre
az élekre raképezni S elemeit dgy, hogy létezzen M-alapi
s-fenydpakolds, aminek élhalmaza a gyokéréleken kiviil F és
or(v) = mjy(v) teljesiil minden v € V-re.
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Matroid alapd feny6pakoldsok

(B1) Minden {V4,..., Vq} szubparticidjara V-nek

(M) =r(X)a-1S-X| < S° min{mia(v),0(v) N O(V})]}
velUl, Vi
(B2) Minden'Y C V, {VA,..., Vq4} szubparticiéjara V — Y-nak és
X C S-re:

(Y[ +a)(r(M) = r(X)) =[S = X| < min(Y) + > op(Vi)
i=1
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