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Bevezetés

Ebben a félévben korsorokkal foglalkoztunk - féleg analitikus
felépitésben - amelyek onmagukban is érdekesek, de rajtuk
keresztiil nagyon j6l megérthetdk az eggyel altaldnosabb
kipszeletsorok, amik majd a diplomamunka részét fogjak
képezni.



Pont korre vonatkozé hatvanya

Tétel

Ha a sik egy adott P pontjabdl szelét hizunk egy fix kérhoz,
akkor a ponttdl a metszéspontokig terjedé szakaszok szorzata
fliggetlen a szel6 megvalasztdsatol.

Bizonyitas.

Igazoljuk, hogy tetszéleges két szel esetén a szelddarabok
szorzata megegyezik.
Ha P illeszkedik a korre, az allitas trividlis, hiszen ekkor legaldabb
az egyik szelodarab 0 hosszisagu, a szorzatuk is O.



Ha P a koron kivul fekszik:
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A keriileti szog
tétel miatt ZARB = ZASB, ezért PBR és PAS hiromszogek

hasonlék, amibdl:
PA PB

PS = PR’
azaz
PA-PR = PB - PS.



Ha P a koron belul fgkszik:
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Az el6z6 mintdjara
PAR és PBS haromszogek hasonldk, amibél:

PA _ PR
PB ~ PS’

melyet rendezve kapjuk, hogy

PA-PS = PB- PR.



Definicié

A fentiek értelmében a szel6darabok szorzata csak a ponttdl és a
kortdl fliggd konstans, ezen konstanst elnevezziik a pont korre
vonatkozé hatvdnyanak.

A fenti osszefliggések el6jellel irdnyitott szakaszhosszokra is
érvényesek, igy egy pont korre vonatkozé hatvanya kiilsé pont
esetén pozitiv, belsé pont esetén negativ, a koron fekvé pont
esetén pedig 0.

Tétel

A P pont O koézéppontd, r sugart korre vonatkozd hatvanya
d? — r?, ahol PO = d.



Tekintsiik a kor kozéppontjan athaladé szel6t:

A tavolsagokat eldjellel figyelembe véve PO = d, OA = —r,
OB =r,azaz PA=d —r, PB =d + r, a hatvany pedig:

PA-PB = (d+r)(d—r)=d*>—r2



Kiils6 pont hatvanya megegyezik a belble a kérhoz hizott
érint6szakasz hossznégyzetével.
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Bizonyitas.

Pytagoras tételét felirva a PTO haromszogre kapjuk:
PT? = PO? - TO? = d* - r?,

ami a hatvanyt adja.



Tekintsiik az O(u, v) kdzéppontd, r sugard kor K
normilegyenletét:

K:(x—uP+(y—v)32-r*=0.

A sik P(a, b) pontjat behelyettesitve az egyenletbe a hatvanyt
kapjuk:

K(P):(a_u)2+(b_v)2_r2:Poz—rz:d2—r2.



Hatvanyvonal

Definicié

Azon pontok mértani helyét a sikon, melyeknek két fix korre
vonatkozd hatvdanya megegyezik, a két kor hatvanyvonaldnak
nevezziik.

Tétel

Koncentrikus kéroknek nem létezik hatvanyvonala, két
nemkoncentrikus kor hatvanyvonala pedig egy egyenes.



Ha két kornek van kozos pontja, akkor az a hatvanyvonalukon
fekszik.

Bizonyitas.
A kozos pont illeszkedik mindkét korre, ezért mindkét korre
vonatkozd hatvanya 0, azaz illeszkedik a hatvanyvonalra.

Kovetkezmény: metsz6é korok hatvanyvonala a metszéspontok
0sszekoto egyenese.



Tétel

Két kor hatvanyvonala meréleges a kozéppontjaikat 6sszekotd
centralis egyenestikre.
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Korsorok

Definicié

Legyen K1 = 0 és Ko = 0 két kiilonbozo kor vagy egy egyenes és
egy kor egyenlete, de ne legyen mindkettd egyenesé. Tekintsiik
azokat az alakzatokat, melyek kielégitik a

MK+ XK =0

egyenletet, ahol A1, Ao nem egyszerre 0, és befutja R-et. Ezen
alakzatok osszességét a K1 = 0 és Ky = 0 alakzatok altal
meghatdrozott korsornak nevezziik.



Tétel
Minden korsor legfeljebb egy egyenest tartalmaz.

Definicié
Egy korsor alappontjanak nevezziik azt a pontot, amelyen a
korsor minden eleme athalad.

Tétel
Egy korsor legfeljebb két alappontot tartalmaz.

Bizonyitas.

Harom pont egyértelmiien kifeszit egy kort vagy egy
egyenest, ezért ha egy korsornak harom alappontja lenne, a
korsor minden eleme ez az egy kor vagy egyenes lenne, ami
ellentmond a korsor definicidjanak.



Tétel

Ha egy korsor két elemének létezik hatvanyvonala, akkor az
szintén eleme a korsornak.

Tétel

A korsor tetszbleges két elemének hatvanyvonala megegyezik
(amennyiben létezik).

Bizonyitas.

Két tetsz. hatvdnyvonal eleme a korsornak, de egy korsorban
legfeljebb egy egyenes lehet, igy ez az egyenes az Gsszes tobbi
korpar hatvanyvonala is egyben.



Definicié
Ha egy korsor minden korének kozéppontja egybeesik,
koncentrikusnak nevezziik.

Az ilyen korsorok nem tartalmaznak egyenest.

Definicié

Ha egy egyenest tartalmazd korsornak 0 alapponjta van,
elliptikusnak, ha 1 alapponjta van, parabolikusnak, ha 2
alappontja van, hiperbolikusnak nevezziik.



Koncentrikus kérsor

Parabolikus kérsor
Hiperbolikus kérsor Elliptikus korsor l



Definicié
Két korsort konjugaltnak neveziink, ha az egyik korsor minden
eleme merdlegesen metszi a masik korsor minden elemét.

Tétel

Parabolikus kérsor konjugaltja ugyancsak parabolikus korsor
ugyanazzal az alapponttal, és az eredeti korsor centrumai altal
meghatdrozott hatvanyvonallal.



Tétel

Hiperbolikus korsor konjugaltja olyan elliptikus korsor, melynek
két pontkore az eredeti korsor két alappontja, hatvanyvonala
pedig az eredeti korsor centrumai altal kifeszitett egyenes.

Tétel

A konjugaltsag szimmetriajabol adéddan elliptikus korsor
konjugaltja olyan hiperbolikus korsor, amelynek alappontjai az
eredeti korsor pontkorei, hatvanyvonala pedig ezek osszekotd
egyenese.



Inverz sztereografikus vetités soran egyenest tartalmazé korsor
koreibdl olyan gombi korok lesznek, melyek adltal meghatdrozott
sikok egy egyenesben metszik egymadst.

Ez az egyenes a gombot parabolikus esetben érinti, hiperbolikus
esetben két pontban metszi, elliptikus esetben elkertili.
Koncentrikus esetben ez egy olyan, a gombhoz képest kitéro
egyenes, amelyet az Eszaki Sark képsikkal parhuzamos érintdsikja
tartalmaz.






