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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
o X diszpergélt, ha VY C X :iso(Y) # ()
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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
o X diszpergélt, ha VY C X :iso(Y) # ()
e X szamossagsorozata: SEC(X) := (|I,] : a < ht(X))
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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
o X diszpergélt, ha VY C X :iso(Y) # ()
e X szamossagsorozata: SEC(X) := (|I,] : a < ht(X))

o LCS = locally compact scattered
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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
o X diszpergélt, ha VY C X :iso(Y) # ()
e X szamossagsorozata: SEC(X) := (|I,] : a < ht(X))
o LCS = locally compact scattered
o Kérdés: van-e X LCS, 0 dimenziés tér, melyre SEC(X) = (w)y,,?
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Diszpergalt terek

Legyen (X, 7) topologikus tér.
o X diszpergélt, ha VY C X :iso(Y) # ()
e X szamossagsorozata: SEC(X) := (|I,] : a < ht(X))
o LCS = locally compact scattered
o Kérdés: van-e X LCS, 0 dimenziés tér, melyre SEC(X) = (w)w, ?

Con(ZFC + 3(X, 1) : LCS, 0 dim., SEC(X) = (w)a, )
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Diszpergalt terek

o cél: X =w X wy-en egy
{V(n,a) :n € w,a € wy}
»kiprendszer”, melyre:

W [\ /\

7 '/‘ ‘\‘
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Diszpergalt terek

o cél: X =w X wy-en egy
{V(n,a) :n € w,a € wy}
»kiprendszer”, melyre:
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Diszpergalt terek

o cél: X =w X wy-en egy
{V(n,a) :n € w,a € wy}
»kiprendszer”, melyre:

A o (m,B)eV(n,a) = V(m,p) C
A V(n,a)
W /AR WA
1 . e Vi< a:|V(n,a)nwx{B} =w
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W

Székely Akos Témavezetd: Soukup Lajos Forszol4s alkalmazésa topologikus terek konst




Diszpergalt terek

o cél: X =w X wy-en egy
{V(n,a) :n € w,a € wy}
»kiprendszer”, melyre:

A—r o (m.f) € V(n.a) = V(m. ) C
W 7\ 7\ Vin,a)
1 . e Vi< a:|V(n,a)nwx{B} =w
. o két kip metszete el6all véges
sok klp unidjaként
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W
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Diszpergalt terek

o cél: X =w X wy-en egy
{V(n,a) :n € w,a € wy}
»kiprendszer”, melyre:

A o o (m,B) € V(n,a) — V(m,B) C
[\

STk V(n,a)

e Vi< a:|V(n,a)nwx{B} =w

. o két kip metszete el6all véges
sok klp unidjaként

o {V(n,a), X\ V(n,a):n,a}
szubbazisa egy T topoldgianak a
kivant tulajdonsagokkal

7 '/‘ ‘\‘
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Diszpergalt terek

Con(ZFC + 3(X,7) : LCS, 0 dim., SEC(X) = (w1)w,)

Allitas. (Shelah, Baumgartner)
Con(ZFC + 3(X, 1) : LCS, 0 dim., SEC(X) = (w)w,)
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

Legyen (X, 7) topologikus tér.
e X pszeudokompakt, ha Vf € C(X;R) korlatos
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

Legyen (X, 7) topologikus tér.
e X pszeudokompakt, ha Vf € C(X;R) korlatos
o X megszamlalhatéan kompakt, ha VA € [X]* esetén A" # ()
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

Legyen (X, 7) topologikus tér.
e X pszeudokompakt, ha Vf € C(X;R) korlatos
o X megszamlalhatéan kompakt, ha VA € [X]* esetén A" # ()

@ kompaktsag természetes gyengitései
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

Legyen (X, 7) topologikus tér.
e X pszeudokompakt, ha Vf € C(X;R) korlatos
o X megszamlalhatéan kompakt, ha VA € [X]* esetén A" # ()
@ kompaktsag természetes gyengitései

@ megszamlalhatéan kompakt — akkor pszeudokompakt
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

Legyen (X, 7) topologikus tér.
e X pszeudokompakt, ha Vf € C(X;R) korlatos
o X megszamlalhatéan kompakt, ha VA € [X]* esetén A" # ()
@ kompaktsag természetes gyengitései
@ megszamlalhatéan kompakt — akkor pszeudokompakt

o A megforditds nem igaz (P-tér): legyen &7 € [w]* MAD rendszer és
legyen ¥ = w U 7. w elemei legyenek izoldltak és egy A € o7 pont
kornyezetbézisa legyen {(A\ S)U{A} : S € [w]<“}. Ekkor ¥ T2,
M1, 0 dim., pszeudokompakt de nem megszamlalhatéan kompakt.

Székely Akos Témavezetd: Soukup Lajos Forszolds alkalmazésa topologikus terek konst



Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

e o/ nagy (2“-s) zart diszkrét altér W-ben; kérdés: van-e olyan X példa,
melyre e(X) = w (azaz X barmely zart diszkrét altere
megszamlalhatd)?
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

e o/ nagy (2“-s) zart diszkrét altér W-ben; kérdés: van-e olyan X példa,
melyre e(X) = w (azaz X barmely zart diszkrét altere
megszamlalhatd)?

Allités. (L. Soukup, I. Juhasz, Z. Szentmikldssy)

(ZFC) 3(X, 1) M1, 0 dimenziés, T2 pszeudokompakt de nem
megszamlalhatéan kompakt tér melyre e(X) = w.
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

e o/ nagy (2“-s) zart diszkrét altér W-ben; kérdés: van-e olyan X példa,
melyre e(X) = w (azaz X barmely zart diszkrét altere
megszamlalhatd)?

Allités. (L. Soukup, I. Juhasz, Z. Szentmikldssy)

(ZFC) 3(X, 1) M1, 0 dimenziés, T2 pszeudokompakt de nem
megszamlalhatéan kompakt tér melyre e(X) = w.

e e(X) = w erbsithetd-e s(X) = w-ra?
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

e o/ nagy (2“-s) zart diszkrét altér W-ben; kérdés: van-e olyan X példa,
melyre e(X) = w (azaz X barmely zart diszkrét altere
megszamlalhatd)?

Allités. (L. Soukup, |. Juhdsz, Z. Szentmikléssy)

(ZFC) 3(X, 1) M1, 0 dimenziés, T2 pszeudokompakt de nem
megszamlalhatéan kompakt tér melyre e(X) = w.

e e(X) = w erbsithetd-e s(X) = w-ra?
@ nem: ilyen X S-teret (T3, 6roklédéen szeparabilis, nem Lindelof)
amirdl ismert, hogy létezése fiiggetlen ZFC-t0l
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udokompaktsag és megszamlalhaté6 kompaktsag

o w C VU slirli, relative megszamlalhatéan kompakt; kérdés: van-e olyan
X példa, melyben nincs siirii, relative megszamlalhatéan kompakt
altér? Van:
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

o w C VU slirli, relative megszamlalhatéan kompakt; kérdés: van-e olyan
X példa, melyben nincs siirii, relative megszamlalhatéan kompakt
altér? Van:

(ZFC) 3X € [°2]° mely Ys-siirii “2-ben (azaz, elmetsz minden nemiires
Ys-t) ésVA € [X]¥ : A zart diszkrét az X altérben.
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

o w C VU slirli, relative megszamlalhatéan kompakt; kérdés: van-e olyan
X példa, melyben nincs siirii, relative megszamlalhatéan kompakt
altér? Van:

(ZFC) 3X € [°2]° mely Ys-siirii “2-ben (azaz, elmetsz minden nemiires
Ys-t) ésVA € [X]¥ : A zart diszkrét az X altérben.

o a fenti példa nem M1; van-e M1 példa?
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

o w C VU slirli, relative megszamlalhatéan kompakt; kérdés: van-e olyan
X példa, melyben nincs siirii, relative megszamlalhatéan kompakt
altér? Van:

(ZFC) 3X € [°2]° mely Ys-siirii “2-ben (azaz, elmetsz minden nemiires
Ys-t) ésVA € [X]¥ : A zart diszkrét az X altérben.

o a fenti példa nem M1; van-e M1 példa?

o (L. Soukup )(CH) esetén van ilyen térre transzfinit konstrukcié wi-en
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Pszeudokompaktsag és megszamlalhaté kompaktsag

o w C VU slirli, relative megszamlalhatéan kompakt; kérdés: van-e olyan
X példa, melyben nincs siirii, relative megszamlalhatéan kompakt
altér? Van:

(ZFC) 3X € [°2]° mely Ys-siirii “2-ben (azaz, elmetsz minden nemiires
Ys-t) ésVA € [X]¥ : A zart diszkrét az X altérben.

o a fenti példa nem M1; van-e M1 példa?
o (L. Soukup )(CH) esetén van ilyen térre transzfinit konstrukcié wi-en

@ ennek alapjan (CH) helyett (MA)-bdl vagy forszolassal lehet-e kapni
nagyobb szamossagl ilyen teret? llyen tér szdmossagara felsé becslés?
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