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A modell

Cél: folyadékok porozus kbzegen térténd atszivargasanak modellezése
Porézus kbzeg: Z< racs
Eleken: 7. i.i.d. valészinliségi valtozok, melyek megadjak az athaladasi
idét
Ut hossza: T(T) = 3. 7.

ecll
Pontok tavolsaga: T'(x,y) = inf T(T) (x,y € Z%)

Kiterjeszthetd R? pontjaira: T'(x,y) := T(z',y'), ahol 2’ és ¢ € Z4,
rex +[0,1)4 yey +1[0,1)¢
(z2,T(.,.)) metrikus tér, ha F(0) =0
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Az idokonstans

Kérdés: T'(z,y) viselkedése, ha |x — y|; — oo

Tétel

Jelblje ey az elsé koordinatavektort, és legyenek ty, ..., taq azonos eloszlasd,
fliggetlen valdsziniiségi valtozok az élek k6z0s eloszlasabdl. Tegylik fel, hogy
E(minlty, ..., taq]) < co. Ekkor létezik egy id6konstansnak nevezett
w(er) € [0,00) érték, melyre

lim 711(07“ e = p(er)

n—roo n

1 valésziniiséggel és L' -ben.
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Az id6konstans tulajdonsagai

minden raciondlis iranyra bizonyithat6 a létezése

pler) < E(r.), és p(er) < E(r.), ha 7. eloszlasa nem trivialis
w(@+y) < plx) + puy)

plex) = lef - p(x)

p invarians Z< origét fixen hagyé szimmetriaira

1 egyenletesen folytonos és Lipschitz Q¢ korlatos részhalmazain
— u-nek egyértelmiien Iétezik folytonos kiterjesztése R?-re
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Az id6konstans tulajdonsagai

Tétel
Legyen F,, a . kiilénb6z6 eloszlasaihoz tartozo eloszlasfliggvények egy
sorozata. Tegylik fel, hogy F,, — F gyengén. Ekkor li_)m un(er) = p(er), ahol

wn(e1), u(er) jeldli az e; vektor id6konstansat az F,,, F eloszlasfiiggvények
eloszlasai mellett.
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A hataralakzat

® B(t)={yeR?: T(0,y) <t}
o Cél: 2Y) |efrasa t — oo esetén

Elbkészités: kotésperkolacio
Modell:
e Z%racs
@ minden él p valésziniiséggel nyitva van, 1 — p valoészinliséggel zarva

@ Kritikus valészinliség: p > p.(d)-re 1 valészinliséggel Iétezik végtelen
komponens
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Cox és Durrett tétele

Tétel

Legyen Mg azon, [0, c0)-en értelmezett valésziniiségi Borel-mértékek
halmaza, melyekre a kbvetkez0k teljeslilnek:

@ E(minfty, ..., taq]) < 00, @hol tq, ..., t2q azonos eloszlasdu, fliggetlen
valdsziniliségi valtozok az adott eloszlasbol
@ az eloszlasfiiggvényeikre F'(0) < p.(d) teljesdl .

Ekkor minden v € M -re létezik egy determinisztikus, konvex, kompakt
B, c R? halmaz, melyre minden ¢ > 0-ra

5@t

P ((1 —e)B, C C (1 +¢)B, elég nagy t-re) =1.

Sét, B, szimmetrikus R¢ tengelyeire, és a belseje nem (res.

Milyen konvex, kompakt halmaz all el6 hataralakzatként?
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Metrikus terek konvergenciaja

Definicié
Egy (X, d) metrikus tér S C X részhalmazat e-siriinek nevezziik, ha X
minden pontja S ¢-kérnyezetében van.

Definicio

Egy (X1,d1) és (Xs,ds) metrikus tér k6zétt R C X, x X5 e-relacio, ha R
X -re és X,-re velt vetllete is e-sird, illetve (x1,x2), (y1,y2) € R esetén
|di(z1,y1) — da(22,92)| < €.

Definicio

(X1,d1) és (X2, ds) metrikus terek Dy Gromov-Hausdorff tdvolsagan azon
e-0k infimumat értjlik, melyekre a két tér valamely R C X1 x Xs-re
e-relacioban all egymassal.

Definicié
(Xn,dn) = (X,d), ha Dy ((X,,dy), (X, d)) — 0.
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Pontozott metrikus terek konvergenciaja

Definicio
Egy (X, d) metrikus tér és x € X esetén (X, d, x)-et pontozott metrikus térnek

nevezziik, az x bazisponttal. )

Definicio
Az (X, dn, l’n))nzo pontozott metrikus terek egy sorozata konvergal az

(X,d, x) pontozott metrikus térhez, ha minden r > 0-ra B(x,,,r) sorozat (az
indukalt metrikdkkal) a Gromov-Hausdorff metrikaban konvergél B(x,r)-hez. )
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Hataralakzat tétel metrikus terek konvergenciajaval

@ Valészinliségi mezb: (Q, F,P)
@ Minden w € Q-ra készitliink egy sorozatot:

(X, dn(2,y)) = (izd, T(”x”y)>

n
@ d(z,y) := p(x —y), (R, d(z, y)) metrikus tér

Tétel

Tegylik fel, hogy F(0) < p.(d), és valamely o > 0-ra [ e**dv < co. Ekkor a
(Xn,dn,0) sorozat konvergal a pontozott Gromov-Hausdorff konvergencia
szerint (R4, 11, 0) pontozott metrikus térhez 1 valésziniiséggel.

Kész6ném a figyelmet!



