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Onhasonlé halmazok
Definicié
Iteralt fiiggvényrendszer (IFS): RY hasonlésagainak egy
®={p;|i e}

véges rendszere, ahol minden ¢; hasonlésagi aranya 1-nél kisebb.

Definicié
& attraktora: az egyetlen kompakt K, amelyre teljesiil, hogy
K = wi(K).
ien
Példa

A Cantor-halmaz az {x A TP I %} attraktora.



Onhasonlé halmaz Hausdorff-dimenzigja

Definicié
A & IFS nem tartalmaz pontos atfedést, ha a ®-beli hasonl6sagok
az altaluk generalt félcsoportot szabadon generaljak.
Sejtés (Simon (1996))
Legyen ® = {x — A\ix + t;j|i € A} egy IFS R-en, amelynek K az
attraktora. Tegyiik fel, hogy ® nem tartalmaz pontos tfedést.
Legyen s > 0 az

1= Il

ieN
egyenlet megoldasa. Ekkor
dim K = min(1,s),

ahol dim K a K Hausdorff-dimenziéja.



Onhasonlé mértékek

Adott a (p;)ien valésziniiségi vektor (p; >0, > p; =1)
Ai > 0 a p; hasonlésagi aranya

Allitas
Létezik egy egyértelmii u valdsziniiségi mérték, amelyre
p=>Y_ pigi(n),
ien

ahol ¢i(11)(A) = u(p; (A)).
Allitas
A p tartéja a K attraktor.



Onhasonlé mérték dimenziéja

Tétel (Feng, Hu (2010))

Van olyan dim u szam, hogy pu-majdnem minden x-re

log u(B(x,r))

li = dim p.
i log r ma
Definicié
A p hasonlésagi dimenzidja
i lo -1
-dimp — 2= PIIOBPi
> pilog A

Sejtés
Ha & IFS R-en, és nem tartalmaz pontos atfedést, akkor

dim 1 = min(1, s-dim ).



Exponencialis elvalasztasi tulajdonsag

Legyen ® = {¢;|i € A} IFS R-en.
Definicié
‘tl — t2’ ha A1 = X\

d(x = A\ix 4+ t1,x = dox + ) =
(e dux+ 1, x = dox + 1) {oo ha A1 2 Ao

Ap(P) = - min d(90f1°"'°90ina9071O"'O‘PTH)
(tremin) )

A © teljesiti az exponencialis elvélasztasi tulajdonsiagot, ha van
olyan ¢ > 0, hogy végtelen sok n-re A,(®) > c™".

Tétel (Hochman (2014))

Ha o teljesiti az exponencialis elvalasztasi tulajdonsagot, akkor a
sejtések igazak ®-re.



Algebrai paraméterii IFS-ek

Tétel (Hochman (2014))

Legyen ® = {\ijx + t;|i € N} pontos atfedés nélkiili IFS. Ha
minden \; és t; algebrai, akkor ® teljesiti az exponencialis
elvélasztasi tulajdonsagot.

Kovetkezmény
Ha minden \; és t; algebrai, akkor ®-re igazak a sejtések.

Tétel (Rapaport (2020))
Ha minden \; algebrai, akkor ®-re igazak a sejtések. ha minden \;
algebrai.



Bernoulli-konvoltciok

Teétel (Varja (2019))
Legyen X\ € (0,1) tetszéleges. Ekkor a
dy = {x — Ax,x — Ax + 1}
IFS-re teljesiilnek a sejtések.
Definicié
vy a ©y-hoz és az (%, %) valésziniiségi vektorhoz tartozé meérték.



Bernoulli-konvoltciok

Definicié
Legyen (&;) fiiggetlen, % paraméter(i Bernoulli-eloszlast valtozok
sorozata. A ) entrépiarataja

hex) = tim HO05Y)

n—oo
ahol H a Shannon-entrépia.

Tétel (Hochman (2014))
Legyen X\ € (0,1) algebrai. Ekkor

dimvy, = min (1,
o



3 leképezésbsl allé homogén IFS-ek

Tétel (Rapaport, Varja (2021))
Definidljuk a

Dy ={x—= A, x—= Ax+1x—= Ax+t}

IFS-t. Ha \ € (27%/3,1), akkor &, ;-re igazak a sejtések.



Tetsz6legesen kicsi elvalasztas

Tétel

Legyen (n,) tetszbleges pozitiv valésakbdl allé sorozat. Ekkor van
olyan homogén ® IFS, ami nem tartalmaz pontos atfedést, de
Ap(®) < n, minden n-re.

> Baker (2021): minden hasonlésagi arany 1

> Barany, Kdenmiki (2020):
Py = {x— A, x = Ax+1,x —= Ax + t} alakd



