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Tétel (Erdds, Komjath)

Ha teljesiil a kontinuumhipotézis, akkor a sik pontjai kiszinezhetbk
megszamlalhatéan sok szinnel tgy, hogy ne keletkezzen derékszdgii
haromszég, aminek a csucsai egysziniek.
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A bizonyitas vazlata 1.

Minden o < w,-re H, C R? megszamlalhatd, ¢, egyenesek és korok
megszamlalhaté halmaza:

(1) a < p<w;esetén H, C Hz és 6, C €5.

(2) Ha A < w; limeszrendszam, akkor H) = U{H, : a« < A}, és
G\ = U{C, : a < A}

(B) U{Hy:a <wi} =R2,

(4) Ha z,y € H, kildonbdzbek, akkor az ket dsszekdtd egyenes, és a
Thalész-koérik is ,-ban van.

(5) Ha z,y,z € H, nem esnek egy egyenesre, akkor a koréirt kdrik %,-ban
van.

(6) Ha ey, es € €, kilonbdzbek, akkor e; Nes C Hy,.

(7) Haz € C € H,, C egy kor, akkor C-n az z-szel atellenes pont is H,-ban
van.

(8) Ha L € %, egyenes, és x € H, N L, akkor az L-re xz-ben allitott
merdleges is €, -ban van.
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A bizonyitas vazlata 2.

Minden a < wy-re a ¢ : U%, — [w]¥ és [ : UH, — w leképezések:

(9) Hax,y € Hyt1 \ Hy, €s x # y, akkor f(z) # f(y).

(10) Hae € €, x € e,z ¢ H,, akkor f(z) € ¢(e).

(11) HaC € 6, kor, i € o(C), z,y € C, f(x) = f(y) = ¢, akkor z,y nem
atellenes pontok C-n.

(12) Ha C € €, kér, i ¢ ©(C), akkor C-n legfeljebb két olyan z pont talalhatd,
amire f(z) =i.

(13) Ha L € €, egyenes, és i ¢ ¢(L), akkor legfeljebb egy olyan = € L létezik,
amire f(z ) i.

(14) Ha Ly, Ly € %, merbleges egyenesek, {z} = Ly N Lo, akkor
f(x) & o(L1) N p(La).
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A tétel megforditasa

Tétel (Erdds, Komjath)

Ha a sik pontjai kiszinezhetbk megszamlalhatéan sok szinnel ugy, hogy ne

keletkezzen derékszdgli haromszdg, aminek a csucsai egysziniiek, akkor
Cc = Nl o

@ [,J CR,|I| =Ry, |J| =Rg, ekkor I x J pontait Xy szinnel szinezve
létezik egyszin{i tengelyparhuzamos téglalap

@ Haiy, iz € I, k € w, akkor (i1,i2,k) — j € J: (41,7) €s (i2,j) szineis k
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