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Problémafelvetés

@ Re tr kritikus sokasagait ismerjiik.
e Theodore Frankel: Critical submanifolds of the classical groups

@ Homolégia nem latszik — karakterisztikus fiiggvény mas egyiitthatéi?
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Morse homolégia

Definicié (Morse fliggvény)

Egy sima f : M — R fiiggvény Morse, ha kritikus pontjaiban a Hesse matrix nem
elfajult. A negativ altér dimenziéjat hivjuk a kritikus pont indexének.

A homolégiat a kritikus pontok generaljak, az index adja az értékelést, a hatarleképezés
pedig megszamolja, hogy -grad f-nek hany integralgobréje fut a két pont kozott.
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Morse-Bott homolégia

Definicié (Morse-Bott fiiggvény)

f legyen Morse, kivéve, hogy megengediink kritikus sima sokasagokat. Ezekre csak azt
kéveteljiik meg, hogy a normalnyalabon legyen nemelfajult a masodik derivilt.

A kritikus sokasagok szingularis homolégiaibdl allitjuk el a sokasag homologiajat a
90 = ONT + Y nisn pt(M(o,N")) képlet szerint (¢ — N, p* pedig a o képébél
N'-be futé integralgdrbék végpontjainak uniéja).
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e Osztalyfiiggvények — elég diagonalis matrixokra szamolni.
@ Meg kell érteni Lie-csoportban a centralizatorokat és a konjugaltosztalyokat.
e T. Frankel:The geometry of physics Appendix E

@ Mindkett6 beagyazott sima sokasag lesz.

A Morse fiiggvények siirii halmazt alkotnak a C? topoldgisban.

Minden kritikus sokasagra egy-egy f; Morse-fiiggvényt valasztva f + € f; Morse lesz
kelléen kis e-ra.
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U(2)

Ez az eset még elemi szamolasokkal is elvégezhetd.
e diag(—1,—1) izolalt minimum
e diag(1,1) izolalt maximum
e diag(1, —1) orbitja egy kritikus gdmb
Igy a trivialis
0= Zy 1N L3y — Og2) = Z(y) 1N Zy — 0

komplexust kapjuk, 01 = 0 hiszen U(2) osszefliggs.

Beke Marton Morse-Bott fiiggvények az unitér csoporton



U(3)

@ A perturbaciés médszerrel szamolunk.

o Hasonléan egy-egy izolalt globalis szélssértékhely, és két kritikus CP? melyek
diag(1,+£1,—1) orbitjai.

o Osszefiiggéség, illetve monotonitasi okokbdl 9; = 95 = 0.

@ Os-hez szamolas.
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Koszonom a figyelmet!
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