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A d-tavolsagu parositas feladat

Adottak sy, ..., s, egymdst kdvets egész napos események, €s
ty, ..., t 6rok. Minden eseményhez adott az arra beoszthat6

Orok listdja.

Cél: rendeljlink minden eseményhez egy drt tigy, hogy egyik 6r
sincs egynél tobbszor beosztva semelyik d egymadst kdvets
napon!

G & (9 (9 [Napok]
OO



A d-tavolsagu parositas feladat

Adottegy G = (S, T; E) péros graf, melyre S = {s1,52,...,5n},
egy d € Z, szam, valamint bg : S — Z, fokszamkorlat
fliggvény.

Egy M C E élhalmazt d-tavolsagi bs-parositasnak neveziink,
ha minden s € S cstics foka M-ben legfeljebb bs(s), és minden
t € T-re, ha sit, sjt € M, akkor |i —j| > d.

d-tdvolsagu parositds: bg = 1

Optimalizalasi feladat: Adott w : E — R, stlyfiiggvény
mellett keressiink egy maximdlis sulyud d-tdvolsagi
bs-pérositast.



Egészértékiségi hézag

Egy felsé becslés az egészértékliségi hézagra:

Tétel

A maximalis sulyu d-tavolsagii parositas probléma barmely

példanyara felirt IP feladatra és annak LP relaxadltjara
OPTyp 2

<2--.
OPTip d

Kovetkezmények:
d = 2 esetben a poliéder egész

(2 - S)—kézeh’t(’)’ algoritmus



Egészértékiségi hézag

Hasonl6 otlettel belathato:
Tétel

A maximalis sulyu ciklikus d-tavolsagu parositas problémdra,
ha (2d — 1) osztéja az S elemszdamanak, akkor a feladat IP
modelljére és annak LP relaxaltjara

OPTip _, "
OPTp d

és ez a becslés éles.



Optimalis permutacio keresése

Egy masik kérdés: adott G = (S, T; E) péros grafra, d € Z,
szamra, w : E — R, koltségfiiggvényre és bs : S — Z,
fokszamkorlat fiiggvényre keressiik az S csticshalmaz
csucsainak egy olyan permutédcidjat, amelyre a maximalis stlyd
d-tavolsagu bs-parositas a legnagyobb.

Tétel
Ha bs = 1, akkor az optimdlis permutdcio polinom idében
megtalalhato.

A tételt a ciklikus esetre is belattuk.



Optimalis permutacio keresése

Az éltalanositds is konnyd?

Tétel
Ha minden s € S-re bs(s) > 2, akkor NP-nehéz megtaldlni az
optimdlis permutdciot.

A tételt a ciklikus esetre is belattuk.



Nyitott kérdések

Mi az egészértékliségi hézag pontos értéke?
Keressiink olyan megoldést, amely eléri az optimumot,
cserébe kicsit sértheti a feltételeket.

Minimalizéljuk az 6rok szamat (szeretnénk minél tobbet
kirdgni).

(ds, dr)-tavolsagu b-parositas:
ha s;t,s;t € M, akkor |i — j| > ds és
ha st;, st € M, akkor |i —j| > d7 és
degy(v) < b(v) mindenv € SU T-re.
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